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第1讲 旋转中的隐圆问题

 旋转属于人教版教材第二十三章的内容，会与三角形、四边形的性质进行综合，本模块为《旋转进

阶》，重点包括旋转性质的综合应用，此外需要学生在理解性质的基础上，学会旋转模型，总结一定的

解题思路。

       本模块难度适中，适用于基础部分的夯实与综合应用，本模块分为旋转的概念及性质、旋转基本模

型2讲内容，加油站与讲义内容完全对照，帮助学生巩固薄弱点和易错点。

知己知彼

知识点 难度 考频

旋转与中心对称 ★★★ 高

手拉手模型 ★★★★ 中

角含半角模型 ★★★★ 中

对角互补模型 ★★★★ 中
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❓知识回顾：

圆的定义：

①描述性定义：在一个平面内，线段 绕它 的一个端点 旋转一周，另一个端点 所形成的图

形叫做 ，其中固定端点 叫做 ， 叫做 ．

②集合性定义：平面内到 的距离等于 的点的集合叫做圆，定点叫做 ，定长叫做

.

❓思考一：

已知 , 共端点的两条线段如图所示，线段 绕点 旋转一周，则 的最大值及最小值

是？

 

 

【思路点拨】

 画出动点 运动轨迹，即如图二所示 ，与直线 交于 、 两点，利用变关系寻找

最值，即定点，动点，旋转中心三点共线时。

总结：

  当 （定点）、 （圆心）、 （动点）三点共线时，出现 的最大值与最小值，即“一箭穿心”
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❓思考二：

已知，如图一：已知正方形 ，直角三角形 ,点 在线段 上，将 绕点 旋转

，求 的最值。

 

 

 

 

一、 绕某点运动问题

举个“栗”子

栗子1

A. B. C. D.

1. 如图，在 中， ， ， ， 的中点为 ，将 绕点

顺时针旋转任意一个角度得到 ， 的中点为 ，连接 ，在旋转的过程中， 的最大值

是（   ）．
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栗子2

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

2. 在锐角 中， ， ， ，将 绕点 按逆时针方向旋转，得到

．

如图 ，当点 在线段 的延长线上时，求 的度数．

图

如图 ，连接 ， ．若 的面积为 ，求 的面积．

图

如图 ，点 为线段 中点，点 是线段 上的动点，在 绕点 按逆时针方向旋转过

程中，点 的对应点是点 ，求出线段 长度的取值范围长度．

图
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独步天下1

（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

3. 在平面直角坐标系中， 为坐标原点，点 ，点 ，正方形 的两条对角线的交点为

，延长 至点 ，使 ，延长 至点 ，使 ，以 ， 为邻边做正方形

．

如图①，求 的长及 的值．

如图②，正方形 固定，将正方形 绕点 逆时针旋转，得正方形 ，记

旋转角为 ，连接 ．

在旋转过程中，当 时，求 的大小．

在旋转过程中，求 的长取最大值时，点 的坐标及此时 的大小（直接写出结果即

可）．
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二、 到某点定长问题

栗子3

4. 如图，在边长为 的菱形 中， ， 是 边的中点，点 是 边上一动点，将

沿 所在的直线翻折得到 ，连接 ，则线段 长度的最小值是            ．

三、 定角问题

栗子4

A. B. C. D.

5. 如图， 中， ， ， ， 是 内部的一个动点，且满足

，则线段 长的最小值为（   ）．

独步天下2

6. 如图，边长为 的等边 ， 、 分别为边 、 上的点，且 ， 、 交于

点，则 的最小值为            ．
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四、 构造中位线问题

栗子5

（ 1 ）

1

2

（ 2 ）

7. 在平面直角坐标系中， 为原点，点 ，点 ．以 为一边作等边三角形 ，点

在第二象限．

如图①，求点 的坐标．

图

将 绕点 顺时针旋转得 ，点 、 旋转后的对应点为 ， ．

如图②，当旋转角为 时， ， 与 分别交于点 ， ． 与 交于点

，求 与 公共部分面积 的值．

图

若 为线段 的中点，求 长的取值范围（直接写出结果即可）．
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

8. 在平面直角坐标系中，点 ，点 ，将 绕点 顺时针旋转，得 ，点 ，

旋转后的对应点为 ， ，记旋转角为 ．

如图①，当 时，求点 的坐标．

图

如图②，当 时，求点 的坐标．

图

连接 ，设线段 的中点为 ，连接 ．求线段 的长的最小值（直接写出结果即

可）．
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五、 切线问题

栗子6

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

9. 在平面直角坐标系中， 为原点，点 ，点 ，点 ，点 分别为 ， 的中点．

若正方形 绕点 顺时针旋转，得正方形 ，记旋转角为 ．

如图①，当 ，求 ， 的长．

图

如图②，当 ，求证 ，且 ．

图
若直线 与直线 相交于点 ，求点 的纵坐标的最大值（直接写出结果即可）．
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六、 面积最值问题

栗子7

图

（ 1 ）

图

（ 2 ）

（ 3 ）

10. 在平面直角坐标系中， 为原点，点 ，点 ，点 是边 中点，把 绕点

顺时针旋转，得 ，点 ， 旋转后的对应点分别为 ， ，记旋转角为 ．

如图①，当点 恰好在 上时，求点 的坐标．

如图②，若 时，求证：四边形 是平行四边形．

连接 ，在旋转的过程中，求 面积的最大值（直接写出结果即可）．
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图

（ 1 ）

图

1

2

（ 2 ）

（ 3 ）

11. 在平面直角坐标系中，四边形 是矩形，点 ，点 ，点 ，以点 为中心，

顺时针旋转矩形 ，得到矩形 ，点 ， ， 的对应点分别为 ， ， ．

如图①，当点 落在 边上时，求点 的坐标．

如图②，当点 落在线段 上时， 与 交于点 ．

求证 ≌ ．

求点 的坐标．

记 为矩形 对角线的交点， 为 的面积，求 的取值范围（直接写出结果即

可）．


